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CARDANIL

DE NVMERORVM

PROPRIETATIBVS
LIBER VNICVS

CAPVT PRIMVM

DE PROPRIETATIBVS VNIVS NVMERI
€5’ Secundi. Primo, De his qua ab Enclide defcribuntur
in Septimo €5 Oéfauo €5 Nono Libro
[fuorum Elementorum.

o~ % VMERORVM quadratus : conftat enim ex 3 & 3 & 36
B, alij dicuntur vk conftat ex 6 in 6 eft ctiam quadratus,
219 primiquiinul-  veverd conftat ex 3 in 12 eft contentusfub
By lis aliis nume-  genere communi , ideft vocabitur {uperfi-
3 cialis.Et ita § eft cobus conflans ex 2 & 2
8¢2.82 27, cubus.ex 3 & 3 & 3 ,.conftans
& 64 cubns ,ex 4 & 4 & 4, vt Vero con-
ftat ex- 24.3..non eft cubus (ed folidi nomi-
netantiin nuUDCUpatus , ve vero conflar ex
32 & 2 dicitur fuperficialis , vt vero con-
. € aUem:in 413 ftat ex nwliplicacione 8 in 8 dicitur qua-
gris declaratam eft. Compofitorum quidam  dracus.Ieem igitur numerus. quandoque po-
fupetficiales yocantur qui- 3duobus produ-  ecft dici cubus & quadratys & folidus pur
cuntur V& 10 3, 2 & 58 - & - & fupexficialis purys.: numeri vero 2duales
vel & 38 12 vel 34 & 9. alij folidicom  producentes folidos cabos vocantar latera
componuntur ex tribus vt idem-36 cum  cubica few radices cubicz. Ex producentes
quadratos fupesficiales latera vel radices
quadratz.
Ofander vero conatus eft omnes nume-
" vorum. {pecics ad Eudlidis ordinem redu-
ceie. & proillo intelligere decet primum
Ratui latus fecundum quadratum , tertdum

cubum, quarmm quadsatym fuperficialem,
_}-x : 'Vnitas, .
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2 Caput Primum.

1 $,2§6. Quadratus. 28
9! §r2.  Cubus 2
10j1024- Quadratus Superficialis  2°
1112048 Sjlpﬁﬁdalis Oblongus ~ 2*
12 4096. Cubus Quadrati 2t
13,8192. Solidus Oblongus 2%
14|16 384. Quadratus 3
15]32768. Cubus 3*
16| 65536. Quadratus Superfic. 3
17|13 1072. Superfic. Oblongus 3*
18]161144. Cubus Quadrati 3®

| 151524288 Solidus Oblongus 3*

id et qui etiam, inequalibus componitar:
nam primus quddragus eft purus fi fit latus
eius numerus , quintam fuperficialem ob-
longum, fextum cubum Quadrad , fepti-
mum folidum oblongum , & poft hos fe-
prem recurrunt alij {ex eodem ordine vique
ad trigefimum , & poft rudus alij fex co-
dem ordine vique ad decimum nonum , &
fic ininfinitam vt in figura. Qui ergo lo-
cantur 'in fecundo ordine vocantur fecundi
qui intercio autem vocantur tertij ve cubus
tertius 8 cubus quadratus tertius , id eft
ante quem verfus voitatem funt due alij
eiufdem generis Cubas autem quadratus eft
cubus alicuius numeri femper quadrati aut
quadratus alicuins cubi.  Sed fuperficialis
oblongus eft qui eft ante cubi quadrati pro-
ximus:& folidus oblongus qui {ubfequicur,
& non feruant ordinem vt poffint effe Relati
primi vel fecundi : quia 2¢48 non eft rela-
tum alicuiuy numeri ,fed 1024 qui eft ante
eum. Oportet igitur in hoc {eruareregulas
pofitas in tertio & quarro libre feu inlibris
de pumeris irrationalibus & denominationi-
bus.Hzc tamé regula deferuit vitra id quod
vidifti ad quatner & aquinque; ad multipli-
cationem. Nam in ea adde numeros inui-
cem ordinis & coniunétus eft numerus pro-
dudti Exemplum velo ducerefolidum oblon-
gum in quadratum fuperficialem , addo 7
& 4 numeros ordinis-illorum fic 11 nume-
rus fuperficialis oblon gus fecandus,oftendic
autem hoe quod fiducas 128in 16 fit 2048.
In Dinifione vero fufficit: detrahere nume-

gum

¥ i (upéxficialis oblongiEx fic et
dinifo 262144 per 8192€xit 32. Ininven-
tione autem” lateris ‘& ‘eft tertia viilitas
cuigs: ogdinis pre quadrato deinde per 2

o Sao"per 3 ‘o cubo quadatiper 6
meri 'o,ajm'swg exibit numetus or-
u‘ .L;,‘ % :: f&~"" : ] z o B mﬁw
fecndf tins it ft 13 dinidouper 2,
Pex 3,8 per 6 exeunt 6 pro latere quadraco,

&o 2 prodeuq nris,

4096 eft 64 etiam &cul

/ per hoc hoc poffum fcite qualis nature fie

quilibet numerns habito ordine ; nam G
maior fit fenario ralis.Divide per 6 & fi nihil
remanet eft cubus quadrari. Si remaner ;.
folidus eft oblongus , i 2.quadratus, {i 3.cu-
bus,fi 4.quadratus fuperficialis , i 5. fuperfi-
cialis oblongus,fi 6. vero & nasaddimus 1
cuius ille non meminit in {ua exempla & cft
quod poffum fcire quot quadrata pracefle-
rint,vel cubi quadrad. In quadratis proue-
niens per 2 oftendit fa&a diuifione quadrata
8 per 3 cubos,per 6 cubos quadratos,exen:-
plum volo fcire 4. §. numerum in ordine
qualis fic & quort illum przcedant numeri
quadrati cubi & quadrari cubi. Diuido cum
per 6.& relinquitur 3. igituripfe et cubus
& quiaex tali dinilione prouenit 7.ante eum
feptem quadrati cubici erunt. Diuido etiam
per 3. exit k5. & decimus quintus rumerus
eft eius latus cabici & ipfe etiam eft quin-
tus decimus cubus eius ordinis numerorum
dinido ctiam 45.per 2 & excunt 21 & tot
preceflerant numeri quadrati pofito latere
numero-primo: -

Compofiti igitar numeri aut aquales ;

func fuis numeratoribus vnitate computata
& vocantur , petfedi vt 6. qui cft xqualis
3.2.1. pariter acceptis 3 quibus numeran-
tur & 18 Pul eft 2qualis 14.7.4.2.1.nume-
ratoribus fuis. Quorum verd numeratores
iunéti maiorem conficiunt numerum ipfo
numerato : corum nomen eft fuperabun-
dans feu abundans , vt 12 quia 6.4 & 3 &
2 & 1 numeratur qui conficiunt 16 maio-
rem 12. Si vero minor fit qui conficitur
ex numstatoribus ipfo numerato dicitur nu-
merus ille diminatus , vt 10 qui numeran-
tur 3 § & 2 & 1 qui iun&i faciunt § mino-
remipforo. ~ S

. Omnis numerys numeratus ab abundan- 4

ti vel perfecto eft ‘abundans, ve 12 & 56.
nam (i 6.eft perfe@us igitur @quatur par-
tibus fuis , quare cam illec nimeret nume-
um numeratum' e, b.” fecundam eam ng-
merum fecundumquem numerabant 6. du-
Qum in ‘illum feeundum quem ‘6 numerat
funm muleiplicern = 8¢ uilibet illorum
eft eadem pars produtdi- qualiveft prior nu-
merus numeri * perfedi : fequitur ve ex illis
folis deficiar multiplex ab vnitate..
Sed ei fuperadduntur multiplex & numerus
pexfe@us ‘laco eins , & etiant iplz partes
% by :
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cnm&hm:fnpe:eﬂ iple numerusperfodus cum
fuis numeratoribus igitur 42 eft abondans.
-Corollarium
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De Propr.vnius numeri & fecundi. 3

Corollarium ex hoc _patet quod quiliber
numerns nomeratus 4 numero perfecto fe-
cundum aliquem numesum primum abun-
dat in daplonumeri pecfedjipfias fecandum
numeratores ab iplo numeraro, ybi talisnu-
merus primus non fiy c&nnmcramnbus
numeri perfedi. Exemplum 30 numeratur
a 6 perfcéto per § numerum primpm quoi
non numerat 6 dico quod partes nomesan-
tes lpium conficiunt 42. Id eft duplumnu-
meri perfedti plus iplo numero numerato
& ita 140 qui producitur ex 28 perfeco
in § primum non numerantem 28 perfe-
&um numetabitor 3 partibus conficientibus
196 quod eft 56 plus numerato, Corolla-
rium {ecundum fequitar etiam ve nullus no-
merus perfe@us ab alio perfe@o numero
poflic numerari. N3 qui numeraretur ex re-
gula abundans eflet non igitur perfe&tus, de
_ compofite autem: demonftratio claraeft,

5 Perfedi vero nameri creatio clara eft vi-
tima noni Elementorum Euclidis f{ume
quotliber numeros ab vnitate in continua
propartionedaplo fic vt aggregatum illorum

1
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faciat numerum primum. Tunc vtimus illo-
ramin aggregatum duhus producic perfe-
& velutin exemplis vides,nam 7. aggrega-
twm ynml exépli eft numerus pnmus ideo
dulus in 4 producit 2.5 perfedtu & in fecun-
do cxemplo 31 eft numerus prifius & cft
aggregatli 1.2.4.8.16. ideo dufto j1 in 16
maximum ex his producitur 496 peife@os
numerus.Corollarium ex hoc fequitur qued
maximi numeri in. roportione dupla
terminetur in 2 vel -4 vel 6
nunquam ibuacuim no:am id eﬂ:m ° cx-

gregacum térmjnatir in 5 , fed terminato-
mmin 5 pullis poteft eﬁepm
Nam numerantur 1.5 1g1m:‘om-
fedki producuntur ex pumeristermi-

natis in" 3& 2veling &1 velin 4 & 7,

fedex 2in 3 Xex6in1 fité&Xexqiny

fie 8 igitur omnes numeriperfectineceffacio
vel 8 & 3

proportionalium ab, ynitate,caius proximus
ab vnitatere primus fi numerus dimi=
nutus.Et partesillii numerantes fic habentue
detrahevnitatem 2 proxim & edam 2
numero . p:opoﬁto & digide refidaum maius
per minus quod exitelt’ 3ggl'egltum Pamum
numerantium, Exemplym fit 2187 ex ferie

)
9

27
3 2186
a-.

243
729 {1093

2187

confticuterum in tripla propomqnc ab vni~
tate,& quia proximas ab.ynitateeft 3 name-
rus primus dico 21 87. effediminutum, Ve
autem {cias numeros-3 quibys.numerantur
detrahe. 1-€x 3 fitz detraheon,exa2187fit
2186. dinide 2186 per 2 exic 1093 Xom-
mes numeri numerantes -2 187 jundi fa-
ciunt rog3.

Omnis namerus produ&uscxdlmbqgnu 7
meris pnmxs elt diminytus vel:perfeGus, 8
numerates ipfifunt aggregatiiex duobus pri-
mis addita vnitate velut.35.producitur ex 7
& § numeris primisideo 3 5 fune i 15,id
eft voitate plus aggregato illorum duo-
rum pradudivo, declarapum enim eft intra-
@at de integris quod numeti primi § fum: ine
uicem primi.

Cum aliquis numeras ptoduamt 8
duobus numeris ad.iguicem, aleero
primo altero compoﬁto- Taunc; aggrcganlm
NUMEOILM, AUMerantium . numerum pro-

dn&nmfmnﬁat 6X . prdu&o numeran-

1pfc p:odtmmu exw;rw& e mmccm pri-
mis quotum: 3. eﬂ:ymnns & 4cft: comper |
firus.Igirur . cx  fexca cegula; aggregatum
numerantium 4 eft 3,  n ?
z&ladduglmtx.adpnmm‘n;ﬁtqduco

cgatum numerantiom 4 fir.12 dddo
fitam numeratorem At 16 aggrega-
WM numerantiom 13- quodeﬂ: p:ppaﬁ-

im numerantid
compolitem & adclcndoomncs numeros nu-
merantes copoliti qui nonnumerod primo.
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& 40. &quia §numerat 40 quzro primd
pes- przcedentem regulam aggrégatum nu-
MErorum ‘potmnerafitivm 40 quoed inuenio
effe 5o ditcoin § fit 250y huic 4ddo omines
hmercs numerantes 4o qiti non puiieratar
a.§ & fone 8 . &gl TondH facunt
15 addivo igitir- 15°2d" £§o fit' 265 aggre-
gatuii punteioFum humerdntium 2oo. vt
patet. Corolfariany ¢k Hoc patet modiis pro-
pofito quonis numero {ciendi & quot nu-
» rieris pomeranit: 1d eft [ciendi aggregatum
Homerantiithn ‘flloem. Nam éx libro de in-
tegris {eits ‘primo an fit primas vel non.
Peindé fi compofitus quis fit maximus nu-
merans ‘illim ex ptimis quo inuento fi nu-
metat illum fecandim:alium’ numérum pri-
mim;, vt 247 quiprodueitur ex 11 in 31 (cis
dggrégatim iperfeptimd regulam. Si vero
numerat fecundum compofitum numerum,
4t non funietitdabeo , vt 280 cum produ-
cator ex 7 in 46 veléx.s. in 36 {ciesaggre-
gatii per 6Gaud regulam. Nam dgiegatum
degoéft 5o igirr aggregatumide’ 250 eft
#440.+Si vetd numerat: fecandani nifmerim
+dbeo mishitis habes -aggregatim pec
hane-regalam. Horum' dotem:triom ‘vhom
euenire neteffe ¥ft-dicerite Euchide” ominis
numerus vel-¢ft primu$ vel ab aliquo primo
ndﬁ!ﬂm sy - o

1o "“Compoliti niimén fmilesdicantur com
producentes illosin eadém Rationé ferint:

ant tria viringue‘ve vides. E¢ nota quod
288 fusit fuperficiales | qualatera 2
funt 2 81 & lucern 8 font 4 & 2, & ra-

tio fateram e verinque dupla & fimilicer

2 8 1& funy: folidi fimiles , nam lateta 2
{ume 207 1.8¢ Iarerd 15 funt 4. 3.2, 8 pro-

Et fimiliter quilibet fimiles numeri folidi
fune in - proportione ‘cuborur : & ‘etiafh
conuerfo mode-qui funtin proportione ‘ca-
borym func fimiles. Exemplain hibes in

Caput Primun.
Exemplusi volo numeros niimeragtes 200
hié non poteft diaidi fub Ratione prece-
dentis regulz. Nzt fi dividitar per 25 & 8
quamuis f fint inificem primi; vierque ta-
men eorum eft' coitipofitas. Ideo aflumo §

fupetficialibus propottio 24ad 6. eft vt 4
ad 1 quadrati- ad quadratum. Et proportio
3000 ad 24 eft vt 125 ¢éubiad 1. Cubom
Coiollarium ex hoc ‘pater quod -dinife fu~
perficiali per foperficialém imilefd exit nu-
merusquadratss:s & dinifofolide per foli-
dum fimilem exic cubus : ‘& etiam con-
uctfo niodo.” VE It ex dinifiené dusrum nu-
mérbriini’ piotieniat quadratus’ fperficiales
fuiie"fimiles < ff durém ~cubiis folidi- fimiles
erunt éxeniplum habes in regula. Corolla-
rium 3. éx hog cognofcdhtur  sumeti qui-
libet an finc fuperficialés -, an folidi fimi-
les' dinidérido maiorem per minorem vel
minorem per maiorem. Quamquam enim
proueniit fridus ramen vidéatur quod di-
‘¢hum €', {ed non ad intentionem Euclidis:
Verum Euclides pofuit hanc regulam - fed
{ub aliis verbis.

Cum dinifi Aint duo numer fuperficiales
aut {ofidi fimiles per eunden numernm &
ex diuifione fuperficialis vnius prouenerit
quadfatus vel ex diuifione folidi-cabus : erit
quod prouenit ex dinifione alterins fuperfi-
cialis quadratus vel folidi etiam cubus.
Exemplum dinidantur 24 & 6 per 6 & pro-
ucniant 4 & 1 dico quod (i 4 eft quadrarus
1.etiam eft quadratus.Ecfi dinifis 24 & 000
per 3 exeunt $& 1000 quad fi 8 eft cubus
ctiam 1000 eft cubus & fic Euclidésomnes
numeros fratos denitat, Ideo 54 & 16 funt
folidi fimiles quod patet fada diuifione per
2. & fi'dicas 16 diuifus per 16 producic
cubum : & 54 dinilus per 16 non producit
cubum ? Refpondeo quod proutnit cubus,
fed non integer. Euclides autem fupponit
quod ex veriufque divifione integer numerus
proucniat.

Oranes duo fuperficiales fimiles numeri
invicem duci quadrarum producunt. Et
omnes.duo numeri”producentes quadratum
funt {dperficiales fimiles. Exemplum 6 in
24 producit quadratum 144 &fiex 2in 72
producitur 44 quadratus 2 & 72 necef-
fatid _funt {uperficiales Gmiles. Hzc autem

- >, atis ad cubos vera
tur quadrato

uiner ~quempiam producetur
ilh Gmilis vt ditiifo 81 per 3.exit 27.& ficut
3 producirur ex 3 in 1-fic 27 ex gin 3 cft
autem latcmn} ratio wripla. ST

Proportio ficiatiar Gmilinm ft ve
lamﬁupli&m:fdﬁ&um autem cripli-
cata. velit propoitio 24 ad 6 eft ‘quadru-
pla & lateram dupla & “proportio 150ad
6 cft ‘v lateérum [duplicata , nam laterum
propartio eft quintupla’ fiipetficialium au-
wem ipforum vigint quincupla. Nam quin-

gincuplim pro-
tionibus often-
folidis pro-
vt3 ad'2 triplicata &

- ad2 vel 1gad 3 vel 20
ad 7 tipliesta:  Et hoc eft quoniam pro-
poitio laterum &t quincupla & folidorum
ceoki Vigiat quincuple

Inter




De Proprvniu:

15 Inter quofliber duos {uperficiales Gmiles
vnus: cadic medius proportionalis.Ex fi.cadit
funt fuperficiales fimiles. Et:interiquos-
libet duos folidos fimiles cadunt duo nu-
meri in continua proportione-z:& fi ca-
dunt {unt folidi fimiles. Exemplom (uper-
ficialium , inter 72 & 2 cadit 12 inters.
& 24 ctiam cadit. 12. inter 24 &:3o00.
cadint 120 & Goo, vt videsa latete. Er
ita fi 12 cadit medius inter 24 & 6. erunt

24. 12. G.

[14- 12C. 600, 3C00.

24 & 6 (imiles {uperficiales. Ec fi inter 24
& jcco cadunt 120 & Goo in continua
proportione erunt 24 & 30005 folidi na-
meri & fimiles.Corolarinm & medius incer
{uperficiales eft latus produdi vnius in al-
terum , vo medius inter 6 & 24 eft 12 latus
14. 4 producti ¢ in 24. in folidis aurem
nunc dicam. :

16 Cum fuerint duo folidi fimiles ex ductu
cuivflibet illorum in quadratum alterius pro-
ducitur cubus. Ec f1 cubus producatur ex
ductu vnius in quadratum alterius erunt foli-
di , hi fimiles & radices horum cuborum
tunc illi duo numeri medsj proportionales de
quibus in precedente regula diximus. Et
hzxe regula non eft Euclidis , fed cam addi-
dimus propter fimilitudinem. Exemplum
igitur fint ve didtum eft 16 & 54 folidi fi-

16. 54
156. 2916.
‘:58z4 456656
24 36

miles & fantquadrara illorum 256.& 2016
& ducantur hzc in folidos mutuo , id eft
256 in 54 & 2916in 16 & producatur
13824 & 46656.dico quod _hi funt cubi.
Et corum radices cubicz quz tunt 24 & 36
fant mediz in continua preportione inter
‘x] 6 & 54, & hxc regula 1 3.regule refpon-
er. o
17 Siduo numeri fimiles folidi fuperficialét.
ve per eandem numerum prodacantar aue
digidantur qui.prodibunt crunc fimiles eodé
modo,id eft ex (aperficialibus fiperficiales,
ex {olidis “folidi., Hac ab Euclide non po
tur,fed ramen pendet ve ditifo" 3000 & 24
per 4 exeant 750, & 6 folidi imiles duco
etiam 4in 3000 & .24 producantur 12000
& 96 folidi Gimiles.Sic diuifis 24 & 150 fu-

-Solidi. Pk
3000 24
\+/
750 6
12000 ‘96 o
Superficiales.
24 150
N2/ Lo
12 Ces ’
48 3%
peshicialibus fimilibus per 3. prodeunt 2 &
Tom. 1 V.

 numeri & fecundi. §

-
w0

75 lupesficiales imiles & dudo. 2,in 24 &
150 producuntur eadem fatione 48 & 300
fimiles fuperficiales, .~ ", " |

Omnes duo numeri fimiles, yni alijea- 18
demgatione inter fe {jmiles emg AP {upet-
ficiales , feu folidi velur- 6 & 96 {unt ambo
fimiles 2 4 vt luperficiales,igitur ctiam ‘inter
{e imiles crunt (upetficiales,& 192 & 3000
funt fimiles ambo ad 24 , ve folidus eft ig;.-
tur & ipfi inter fimiles erunt folidi. Havc
etiam Euclides non demgnftrauir.

Numeriomnes fimiles ﬂ;ge_;ﬁcialcs folidi-
venifi faerint quadratj vel cubi funt ingicé
compofi.Nany fi vous alium numerat com.
pofii func per. Euclidem.Si non fuperficiales
funt in proportione diorum quadratorum
per 11.xegulam 4 quibus feeundum voum
numernm numerangir. Numerus igicur ille
ambos numerat igitur funt inuicé compofiti
patethoc ex didkis ibi & in'12 regula,nam
75 & 12 funt uipli 4 & 2§ quadratorum, &
750 & 6 {unt{excupli ad cubos igitur amba
numerantur 3. 6. ideo {unt jnpicem compo-
firi vel aliter quia Euclides demonftrat,quod
quatuor numeri pritni non poffunt effe pro-
portionales:igitur duo funt compofiti falre &
ideo numerdtnr 2 primis eiufdé propertionis:

Duobus numeris contra fe primis tescius ;0
non poteft in continua illorum proportione
contlitui,vt cum 5 & 7.ncc cum § & 1a.
neccum 4 & g.in mediotamen poteft. . 55

Omnis numerus numerans totum & de-
traftum numerat refiduom , vt 3 numerac
10§ & 21 igitur numesabic etiam 84.

Pat numerus cum induos . diuiditar ambo ; »
funt fimiles in hoc, ideft vierque par et vel
vierque impar, Impar vero cum diniditur in
duos dividicar diffimilcs in. imparem. & pa-
rem. Vi 1o quiz eft par cum diiditurin 7
& 3 diuiditur in duos.impages: cumque in
6 & 4in duos pares,fed 9-cum diniditur in
7 & 2. vnus eft par alterimpar:Par tres ha-
bee fpecics pariter parem & eft qui 3 folo
binario , ve numero primo dinidi poteft; &
cftex ferie continue proportionalium in pro-
postione dupla,ve 2.4.8.pasiter impar cuius
dimidiom cft impar , vt 10 & §o. impari-
ter par cuins dimidium . eft, par: fed non li-
cee dividendo. vique . ad vaitatem defcen-
dere,ve 1z & a8. | . B,

‘Adiacent huic (ompizetiam. ex Euclide 3 4

confimiles qurdam regule. Ec eft quod pro-
dugti ex primis numeris {unt primiad omnpes
exceptis producentibus, & his quos numeric

Ve 35 produfius ex 9. 6 .5 ell primus ad
omnes nUIMCToS UOos ICC § NeC 7 pumerant.

Omnis numerns minimus numeratus ab 24
aliquot pameris primis numerat omaes nu-
meros ab ¢ifdem numeratos. Exemplum 10§
numeratus 4 7. §. 3. NUMErat 210.& 31§,
quos illi numerant.Et hoc quiz 105 eft mi-
nimus ab illis numeératus. s

Omnes pumeri invicem primi,{untin (ua 25
proportienc minimi, vt 3 5.8 §2.8¢ §.& 7. .

Numeri compoliti inuicem.nen funt-ia 26
fua proportione minimi: fed & minimis-fuz
proportionis numerant.-Vt 140.100.36.24
compofiti invicem ;'quia 4. ominescos nu-
merat nomerantar - 2qualiter 3 35.25.9.6.
minimis fuz proportionis.

A Omnes




6 Jirrie

Omnes numeri -quotum:differentia eft
numerus primus {unt #dingicem primi:nif
numerus ille numeret ambeos , exemplum g2
& 35.differuntin-17. numero primo & 17
non numerat-3y igitur 35 & 52 funt inni-
cem primi,omnes igitur numeri vnitate dif-
ferentestunt inuicem prirai
28  Si duo numeri differant per numerum
compofitum & alter eorum differentiz com-
municet illi erunt inuicem compafiti , vt
43 & jodifferunt in 18, qui eft compofitus
ad 30 ideo 30 & 48funtinuicem compofi-
ti. Vhiautem 18 non effetiftorum , diffe-
rentia tunc non fequitor. Vt 1§ eft com-
pofitus ad 8 & 15 qui tamen inter fe furt
primi.

27

De eifdem numeris  fecundum Boitiums.

Numeri folidi (operficialefque apud Boé-
tiom alia intelliguntur ratione quam apud
Eaclidem.Nam-quadrati & cubi apud Boz-
tium i forma dicuntur: apad Euclidem au-
tem propter multiplicationis genus , ideo
apud Boétium etiam numeri primi poffunt
eflc fuperficiales & folidi & pentagoni ac
pyramidales. Linearis itaque quiliber nu-
merus qui Figura non conftitait & fic om.-
nes numeri lineares dici poffint. Solus au-
tem binarius fic linearis cft quod non poteft
effe {uperficies Exemplum habes in Figura.
30  Superficialiom quidam
funt trigoni quidam qua-
drati , alij pentagoni , alij
exagoni. Trigoni igitur ca-
reant fic conftituca naturali
numerorum | 1. 2. 3. 4. §. 6.
ferie - junge] 3.6. 10.15. 21.
ab wvnitate| o l
omneg &t o oo o

eonflabiitur | 300, co
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primus tri- T j
gonus iungo etiam 1.2.3. fit 6 fecundus
triganus. fungo 1.2.3.4. fit 10 tertius trigo-
nus , & fic de 158 21. Quomedo vero fi-
guram trigonam efforment vides.

31 _ Quadratorum vero creatio fir ex impa-
n;:::fctmommbns ab vnitate ion@is, Et
i confta nt quadrati numeri apud Bod-
tium, akia canfa quam Budidl:n.yd Ve-
runtamen figae ipfi quadrati iidem apud am-
bes & in hoc congeniunt. Exemplum igi-
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tur conflitnra imparium ferie iungo 1 & ;3
fix 4. primus quadratorum , inngo etiam 1.
3. 5. fir 9. fecundus quadratorum. lungo
etiamalios codem modo vt flant quadrari
femper affomendo omnes b pitate im-
pares &ceos fimul colligendo. Sed figura
quadratgrum eft vt vides a latere affumptis
totidem ex viraque parte fecundum lon-
gitudinem 3 laritudinem. Sed andrata fin-
gula funt ex {uis tigonis correlpondentibus
& pracedente vt prima figura quadratorum
conftat ex prima trigonorum & vnitate,fe-
cunda quadratorum ex prima fecunda tri-
gonorum , & tertia quadratorum ex tertia
& fecunda trigonorum iun@is capitibusad-
uerfis vt vides.

Pentagoni avtem creantur ex ferie nu- .,
merorum ab vnitate {umpta , duobus fem- -
per inresmiffis inde addendo omues ab vini-
tate vigpe 3d eii'quem conftitmfti vitimum,
forma veroillorym eft quam vides. Vt au-
tem modum illins cogno-
feas , fcire debes quod G- I+ 4 7- 19- 13-
cut quadrati ex mgonisfJ" 1222+ 35
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fiune fic pentagoni ex quadratis ac trigonis:
ac rurlus exagona 3 pentagana & trigona
ei correfpondente. Et (geuctalitu omnis fi-
gura fit 3 precedente fui ordinis & trigona
vel vnitate fi nulla fit precedens , exem-
plum prima eptagonarum ex fecunda exa-
gonarum & prima triangulari & tertia epta-
gonarum,ex tertia exagonarum, & fecunda
uianggla. Et fic feptima eptagonarum ex
feprima exagona & fexta triangula & fic
de s,

Verym creatio €x'numeris generalis fic ; ;
habetur conftitie, feriem pumerorum tribus
femper intermiffis minus ab vnitare quam
fic habet numerys lateri ‘&¢illos iunge ficin
trigona nullom intermittens in quadrara,
voum , in pentagona , duos , in exagona,
tres,in eptagona quatuor, & fic de aliisinde
colligendo habebis numezos fuperficiales,vt
in Exemplo.

Trigoni feties 1. 2. 3. 4-§.6. 7.
Trigoni numeri 3. 6. 10. 15.21. 28.
Pentagonorum feries 4. 7. 10. 13. 16.
Pentagoni numeri §. 12. 22. 35. §1.
Eptaganarum fexies 1. €. 11. 16. 21.26.
Eptagoni numesi 7. 18. 44. 65. 91.
Quadratorum feries 1. 3. §.7. 9. 11. 13.
Qmantinnmﬂi 4.9 16, 2§, 36. 49.
Exagonorum feries 1. §.9. 13.17. 21.15.
Exagoai nameri 6. 15-28.45. 66.91.

ies X.7.13.19.25.51.37-
O~&agoni: numer 8.21. 40. 65.96.133-

Rauo




Ratio igitur fatis manifefla eftin omnibus
quomodo  crearidebeant. " Ex quomodo
vnolquifque “ex przcedentibys oriawr fic
conftat , ex hoc excmplo.

Trigonus. Quadratus. Pentagonas.
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Numeri circulares etiam dici poffunt om-

34 nes,qui a. o.vel 1.vel 5. vel 6. producuntur,
Nam in idé redeunt vt § in § facit 2§.11 in
12 facic 123 & 6iné facit 36 & 10in 10
facit 100 igitur 2§. 36.100.8 121 circula-
res poffunt djci eo quod cerminantar fuis
producencibus. Ec codem medo cubi-ex his
produdti vt 15 & 216 & 1000 & 1331.
Sphrici hornm tamen Boétius non memi+
nit , quoniam ad Figuram. non pertinent :
ergo vere circulares 3 ferie numeraram co-
minusab vnitate| um prx

quie
igitur 4. 132404 :
forina vero hac § 5 facile aute
etit diuifis circulis fecondnm proportioner

Jem
Figuram oftendere qux  quantn-pluribus

conftabit numeris fic perfedtior cuadet.
© o0 B e~

I o © 9o o

|

: °

Habet etiam Boe:u;“
Nos COrporens 5. V¢ ap h)
e deforibuntur vaca

neri & fecundi. 7
' ant&l’ymm&s padratarum S pen- 36

Pentag. 1. 5. 12. 21.
|P7tam 6.18. 40.

Exag. 1.6. 15.28+
Pyram. 3. 22. 560 -

pus ex his efformatam totidem (uperficies
w eft numems. primus pyl’an,lidalis-&Vt
uadrata pyramisquinque pentagona lex,
& quibus vna quz cft bafis :couﬂ:fo:qt la-
teribus quotus e . numerus fuperficialis
primus’s ye quadrata pyraiis quatuor pen-
tagana quinque cxterz. omnes (uperficies
o< in contrariain tendunt..srigonz funt.
Custz qutem pyramides dicuntur coma 55

perfeéta pyramideabiicit prima vniras; aut
1i vnitas & primus {operficialis detrahantur
ficg 8 19, funt curtz pyramides wigonz.
|

Sic 1 3 & 29 core pysamides quadratz, Sic

etiam 3 eft pyramis exagona curta & in
vninerfum com pyramis ejufdem generis

a pyramide aufertur , Carta. pyramis, ve-
Iuc eriam in corporibus relinquitor. .
Corporei autem numeri conflantes - fex 38
fuperficicbus quadrilateris quatgor fant ge-
nerum cubi qui- ex pumero in' fuum qua-
dratum producuntur , vt 8 ex 2 in 4 & 27
€x 3 ing. & 12§.€x 5 in25. Bomifci qui
ex wibus inxqualibus, vt cum 30 ex.5 3
& 2. psoduci, intelligirur. - Oportet atitem
illos effe vt hi funt ingicem primos. ;Afe-
tes quod ex. aliquo quadraro in numerum
Tacere fuo maiotem - funts vt 8o ex 5 in
16. efantem 5 maior tadice 16. Larerculi
cum producuntut - ¢x quadrato. in- sume-
rum- eius-radice minogem 5 vt 48 ex. 3.
inths. e o . .
citur ‘d-duobus pameris fola vnitate diffe-
rencibug dicitur parse longioc v 10

4 v m
gitur % 10& 2,




g8 Caput Primum: =

pet 4 exit 14 fic additus ad ¢ vel muleipli-
catas per § facic 6. Quartum eft quod fi
numero addatur vnitasaut detrahatur dini-
datuique minot per-maioré: prouenicnstan-
tum facit detraétis 3 minore quantum per
illum muldplicarus. Vtinexemplo digiden-
do 4 per § exit + hic ductus in 4 vel détra-
&us a 4 producic femper 35 Quintumelt
quod i numero addatur vauas , vel detra-
hatur,tantum firdiuifo quadrate maioris per
minorem , quantum divifo maiore per eun-
dem minorem & prouentu ipfi maiori ad-
dito , viin 4 & 5 dinido 25 quadratum g
per 4 exit 64 & tantum fir dividendo §
per 4 & exit 14,4 addito ei iplo maiore,
fcilicet 5 nam it 63 Sextum eft -quod in
eifdem tantem fic diiflo quadrato minoris
per maiorem ‘quantum {13 minore detrahat
quod prouenit divifo minore per maiorem.
Ve divifo 16 quadrato' 4 per 5 exit 3 &
tantum fi¢' detrabicndo =, qui prouemuc ex
divifione 4 per § ab iplo 4. Septimam eft
qued ipfa vnitas omnibus fuis radicibus feu
lateribas zqualis et.  Odtauum quod fila-
tus eft-vnitas, iplum zquatur fingalis fais
ptodudis ve quadrate (uo vel cubo.Nonum
¢« hoc fequitur , & eft quod produca om-
nia lateribus xqualia funt, tamen eriamin-
ter {eve cabus quadrato & cubus lateri qua-
drato & latus cabicum lateri quadraro & fic
de aliis.Decimum quod quifque duo numeri
vnitatem producunt , latera ctiam illorum
8 quadrata & cubica & relata, & fic de
aliisi-Item quadrataillorum cubi & relata
producent {(emper vnitatem.Vefi 4 & 4 pro-
ducular vnitatem 2 & — eoram radicesidem
producent & 16 & —; vodem modo.Exfi §
p-B:2 & § m B 2 producunt vnitatem. Igi-
tur radices quadrate horam, vel cubice,vel
relaég,vel quadrata, vel cubi horum vnitate
inaicem ducta producent. Vodecimum om-
nis etiam numervs ea maior dividendo mi-
nuaic mulriplicando auget. Et omnis ea mi-
nor; dinidendo -auget 8 multiplicando mi-
nujt, vt fidividas 5 per 1 exit 15, &
multiplices § per 5 exit 13- Duodecimum
ipfa fupplet naturam caivicunque numeri
in denominationibus,fic vt non indigeamus
inuenta zquatione , altera operatione vt
videbitur in arte magud:nam fi pofueris 2
1og abinirio oportébit poftmodumi dupli-
care ftimationsm inucnram. Tertiumde-
cimum_eft cum duo numeri vnitate diffe-
rancipfi neceflario fiinc inuicem primi, vt
4 & §. Quartumdeciiiam cum fuetint quor-
libet numeri ab vnitate proportionales in
integris , tertius erit qoadrarus fecundi , &
quartus cubus & fic deinceps. Reliquz pro-
prictates numerorsm continuz ab -vnitate
proportionalium explicabunt in- capitulo
quatto. Quintumdecimum cum-duo.nume-
1i zqualiter ab- vnitate difteterinc produ~
Qum vnius in alictum zquale- -eft e
quod fic duda differentia minoris infe & ea
ab vnirate detrata. Vo3 in 14 producic

€ 3 3.5

5 quod eft wantum quancam £ ‘duceres
5 differentiam < ab vnitate & produce-
ret %, & hoc produ@ar ab vnicate detra-
hetzs. - Muliz alie poffenc proprictates his
a''diquas breuitat's caufa omitro.

Nouenarij proprietas triplex eft,ipfe enim 41
zquale fuperflunm relinquic , fue dinidat
Litterarom aggregatum feu Gignificatum per
illas, Velue capio §34 fi dividatur per o
telinquitur 3. & tanwundem relinquituc
diuifo 12 aggregate §& 4 & 3, nam relin-
quitar 3. ctiam codem modo fequitur altera
proprietas. Et eft quod immaurando litteras
res redit ad idem, vt fi capias 534 & 43+
& 543 & 453 & 354 femper ex divifione
pet grelinquitur 3. & ideo literz omnes di-
{pofitz ftu notz omnino nihil immutant.
Tertia eft quod addendo notas vacuas nen
quorquot volueris in'divifione {emper idem
relinquitur. Vi fidinifo 10 per g relinguitur
1 diuifo 100.& 1000 & 10000 per 9 relin-
quitur 1. & dinifo 23 per 9 exwra relinqui-
tur 5 ideo dinifo 230 & 23c0 & 23200 &
fic deinceps per 9 femper {upereric 5

Denarij autem proprietas eft quod fem- 4
per ad idem redit : nam vt dicebas in nu-
merando 1.2.3.4.fic11.12.13.14. & rur-
fusa1.22.25.24.& ficde aliis.Canfam quz-
rit Ariftoteles in problematibus,fed eft dith-
cile affignare eam. Nos tamen relinquimus
€am ob prolixitatem orationis.

Nullus numerus integer addita radiceali- 4,
cuius generis poteft remancre fub illo ge-
nere.Vade nullus numerus quadratus addita
radice quadrata potelt effe numerus qua-
dratus , nec vllus cubus addita radice feu
latere cubico portelt fieri cubus , nec vilus
numerus relatus poterit addita radice relata
effe numerus relatus. Vnde 6 non poteftctlc
quadratus, quia componitur ex 4 quadrato,
& 2 latere fuo. Nec 10 poteft cffe cubus,co-
ponitur enimex 8 cubo & latete fuo & fimi-
liter 54 non potett effe relarus , componi-
tur enim ex 32 relato & 2 latere eius. Hoc
autem poteft oftendi nam tale aggregatum,
vtpote 30 producitur ex §.in 1. plus{eipfo,
id eft in 6.nam in fe du@um producit qua-
dratum fuum , & in vnitatem feipfum igi-
wrlatus 30 eft proportionale inter 6 & 5,
quare non poteft effe integer numerus.
Quare nec fractas differentia in initio tra-
&atus tegti). Nam ibi oftendimus quod nu-
merus fractas integri radix effe non porcft
eodem modo. in omnibus = denominationi-
bus vique in infinitum, fequitur latus com-
pofitieffe minus numero radicis prioris ad-
dita vnitate , & minus priore radice.In par-
t:bus autem numetorum poteft efle,vein ;.
quaft.ro.cap.1-

Omnis numerus cubus abie@is ¢ relin- 44
quit {uam radicem, qu fi fit maior 6.opor-
tet relinquere tantundem vel toticns 6 , ve
remaneat radix vel dic melins ab omni cubo
fi fuam abieceris radicem numerus, qui re-
Linquitur eft multiplex. 6. vt capio.8. abiice
2 relinquitur.6. qui per 6. poteft dividi. Ec
ex 27 abieo 3 larerefuto cubico,relinquitur
24- qui eft plus ad 6. & detrato ex 1531
latere fuo cubico 11 relinquitur 1320 qui
eft multipléxad'6.namex 6.in 220 fit 1 ;20.
& (ic dealiis,

Omnis ‘numerus relatus abiccta fuata- 45
dice fi fit relatas primus relinguit nume-
rum multiplicem ad ro. vt ex 32 abicfto 2
relinquitur 30 ex 143 abicto 3 relinqui-

tue




i 240 ex 16807 relato primo 7 abiedto
7 relinquitur 16800 , & patet quod j0 &
2408& 16800 poffuntdiuidi per 10 &funt
ith multiplices.”

5 Omnis numerus relatus fecundus abie-
€ta fua radice poteflt dinidi per 14 exemplum
capio 128 relatum fecundum 2 abiicio 2
relinquitur 126, qui eft multiplex ad 14
nam 9 in 14 producic 126. item capio
21 87 relatum fecundum 3 & abiicio ipfum
srelinqaitur 284 quod eft multiplex ad
14, nam r4in 156 ductum producit 2 r34.
& codem: modo 78125 eft felatum fecun-
dum de § dbiefto ¢ relinquicur 78120,
qui potelt diuidi per 14 nam dafu 14 in
5580 fit 78120,

47 _ Cumigitar inquadraris abie&aradice re-
fiduum per 2 poffit dinidi in cubis per 6 in
primis reldtis per 1o in fecundis relatis per
14. exiftimari oportet vna intrinfeca deno-
minatione abjeka radice , refiduum dinidi
per numerum qui ex prioe dinidenre & 4
iungatar. Sed camen nen fic eft quia 51 2¢ft
cubus cubi 2. abieto 2 relinquitur § 10. qui
diaiditur a.17.a.10.& a. 3.& compolitis,id
eft productis ex his femper igitur per 30
diuidi poterit.Nam per 17 non eft nifi calu,
vt 19683 eft cubus cubi 3 abie@to 3 refi-
duom quod eft 19680 diniditur per jo &
47353607, cubus cubi 7 abie®o7 diuidi
potelt per 30 & exit 1343120. Sed cubns
quadrati & quadratusquadrati non gaudent
nifi prinilegio quadrati , id eft vt poffincab-
iecta (ua tadice dividi per 2 & fic de aliis
paribus denominationibas i latere ipfoini-
tium numerandi (umendo.

De numeris ex 2. Elementorum Euclide
& 13. cinfdem.

48  Cum fuerit numerus in plures partes di-
aifus quod fir ex omnibas fuis partibus in
alium quempiam veletiamin fe ipfum zqua-
lceft cffe quod fir ex numera diuifo in eun-
dem alium vel infeiplam velutdinido 10 8
5-3 n 2 quos duco in z.exempli gratiafiant
35. 21.14. quiiunéi faciunt yo 8 tantum
fitex 7 in 10 numeruin qui dividitar co-
dem modo fic i 10ducaturinfeipfum fitico
& ex 10in 5. 3.2.fic §o.30. 20. qui iun@i
faciunt 100. ) , .

49  Cum fuerit numerus dinifs in duas pat-

tes:produdtum totins in vnam partem 2qua-

le eft dutui einfdem partisin fe & in alte-

ram luniﬁsﬁmﬂl-V!ﬁd@iﬂi 1winy %3

produtum 16in 7 et 70, & hoc eft 2quale

ductui 7 infe,&eft 49.8 7in 3 &eft 21 jun-

&is.

Si numerusin duas partes dinidapur qua-
dratuin totius equale eft quadratis partium
& duplo produci vnius in alteram iundis.
Vt capio to divifum in¥ & 3 quadratum
totius ideft 10 eft 100 & hoc aquatur 49
quadiato7.9.quadrato 3.X 41 duplo produ-
&i 7in 3 fimoljunths. Nam 49. 98& 42 iun-
&i facunt oo,
g1 Sinumbtus indaas partesinzquales dini-

datur quadratii medietatis equale oft ducui

vnius partis in altera ofi quadrato differentix

dimidi) & vnius partis.Ex¢mplum dinido 10

fo

in 7 & "3 quadratum § dimidij 1 o =quale
eft ductai 7 in 3 qued eft 21 cum quadraro
2 quod eft 4 eltautem : diffecentia - partis
vniusa §dimidio ::fu

Ec in eodem quadrata pattigm in- §2
zqualium “junéta funt 2qualia dupls qua. !
drati dimidi) 8z duplo quadrad einfdem g;£.
ferentiz. Exemplum quadrata 7 8 3 {unt
49 & 9 qua junda faciunt §8 & hoc ot
zquale duplo 2§ quadrati 5 & duple 4 qua-
drati.2.& § cft dimidinm 10 & 2 differentia
&duplum a5 eft yo & duplum 4 eft g qui
iunéi faciont §8.

Cumgque aliquis numerusin Partes zqua- 53
les dividitur eique adiungirur alius numerus
quod fie ex totoaggregato in additum cum
quadrato dimidij zquale eft quadratoaggre-
gad exdimidio & addito : Exemplum dinido
Ioin s & yaddo 3.fit13ductumin 3 facit
39eftautem 13 aggregatam & ;3 additum
addo ad 39. 25 quadratumn dimidij fir 64
quadratum aggregati § dimidij & 3 ad-
did.

\
De Propr.vunius numeri & fecundi. ¢
i
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Et in eodem cafu quadratum aggregati
cum quadrato additiiunda, faciant duplum &
aggregati quadratorum dimidij & aggregari
¢x dimidio & addito. Exemplii,quadrati 13
eflt 169 quadratnm ;3 eft 9 quz pundta fa- .
ciunt 178 duplum aggregari ex 64 quadrato .

& 25 quadrato. 4. eft autem 13 aggrega-
tum numeri diuifi & additi & 3 additus nu-
merus & 5.dimidium dinifi nameri, & 8 ag-
gregatnm ex dimidio quod eft § & ‘addito
quod eft 3.
Cumgque fuerit numerus in duas partes .
diuifus quadratum totiuscum alee. ¥ '
rius partis zquale eft duplo eius quod fir ex
toto in eandem partem cum quadrato alte-
rius partis. Exemplum ‘divifo 10 in7 & 3
quadratum 10 quod eft x00 cum quadrato
3 quod eft 9 zquatur duplo cius quod fitex |
10 toto in 3 eandem partem & efl 6o cum |
quadrato 7 alterius partis quod eft 49.ndcx
49 fic6o fit1og & ex 100 & g fitetii 109,

Cumque dimiferis numerum in duas 56
partes addiderifque toti vnum illasum par-
tium quadratum aggregatum eft zquale dd-
Qui prieris numeri in’pagtem additam qua.
tér curguadiato altesiay partis.Exemplum
diuifo'1oin ¥ & s & addito 3 ad 0 fir 13
cuiits quadratuifi eft 169 & hoc zquale eft ‘
quadruplo produdti 16/in 3 quod eft 120 s
cum quadrato 7 quod e 49. H

Cum fuerit quantitas dinifa e qued il- 57 .
lad quod fit extota in ‘minorem partem fic ;
zquale quadrato maioris paitis vt docebi- i
musin 11 capitulo dicetdr & quantitas di-
uifa , fecandumi proportionem habentem
medium & duo extiéms. Id eft quodralis
proportio , eft caufa quod “media fit propor-
tionalis inter duo exarema ¢eft autem media
maior pars : extrem: tota quantitas & mi-
nor , hane igjtur proportionem breuitatis
caufa fic nomgx::imu § ps meexemplom
fi 6 diuidaturip 345 0.5 & 9 B 45,

Si igitur tori fic diuife maidr portio ad- 58
datur erit aggregarum {ub“eadem propos-
tione diuifum : civfque portio maior prios
zuantim.ﬁxemphm‘id 6 addo p 45 m 3.

t totum 3 p.%.45.& €ivs parces {unt6 &
Be.450




10 Caput Primum.

B. 4. m.3 ideoductis B.45 p.3 in® 45 m.
3 fit 36 quadratum maioris partis. Et hxc
additio in infinitum procedit.

Et i diuifa eodem modo quantitate dimi-
dium totius addatur maiori parti erit qua-
dratum aggregati quintuplom quadraro di-
midij totius. Exemplum addoad 5. 45m 3
dimidiom 6 quod 3 eft fit %. 45 cuins qua-
dratum eft 45 quincuplum ¢ quadrato di-
midij torius. : '

Ex quo patet quod idem fiet. addito di-
midio maioris partis ad minerem quadra-
tum enim aggregati quintuplum erit qua-
drato dimidij iphus maioris partis.

Cumgque fuerit pumerus 5 p g m divifus
quadratum totius & maioris pardis iuncta
funt eripla quadrato maioris , vt quadratum
6.¢cft 36 & quadratom 9 my: 45eft 126
B 14580 & hoccum 36 facit 162 Mxe
14580 & hoc eft triplum 54 mm 1620
quadrati maioris.

Cumgue fuerit numerus eodem modo di-
uifus quadratum aggregari ex tota & mino-
re parte quantuplum et quadrato maioris
partis.Exemplum numerus fujt.6.minor pars
9 ©3 45 totum aggregatum 15 ME: 45
quadratum 270 MR 40500 , & hoc eft
quintuplum 54 m8: 1620 quadrati maio-
tisgzrtisquxﬁli:gz 45 Mm§.

Demumeris vt pendent ex bis que imper
dicta fumt ex Euclide.

Si numerus § p s m. fuerit diuifus detra-
minore parte ex majore , maior erit {ub
eadem propostione diuifa maiorque portio
¢ius detraéta pars. Parer cum fit copuer-
fum §8. regule. Exemplom ex % 45 m 3
abiicio 9 m: 45 fit & 180 M 12- igitur B
45 M 3 & 9 Mk 45 & 180 M 12 funtpro-
porticnales. ‘ .

Si fueric numerus eodem modo diuifus,
erit quod fit ex toto & maiore partcinqua
demonfiratum minoris zquale cubo majo-
tis.Sit ab divifa. 5 p.'s m. in ¢ maior portio
eius fic , ac dico quedillud quod fit cx ba &
acin quadratumbc 2quale eft cubo ac,quia
enim quod fitex ab in quadratom bezqua-
le eft ei quod fic ex be in quadrarum ac
exemplom cap. quinto huius ablcindatur
ad-zqualis b ¢ eritque ex przcedenti ac di-
uifa §p 5 m. in deqr cius major pattio ad
quod igitur fit exdb in quadratnm b ¢
zquale eft ¢i’ quod fit ex ad. inquadratum
ca quia ad fuit zqualis be. Quod autem fic
exodin quadratom ac , eft per diGta in ca-
pite quinto regula eadem zquale ei quod fic
ex ac inquadratumad. guare in quadratum
be igitur quod fit ex ad & dcia quadratum
aceftzquale ei quadfirexab & a cinqua-
dratum b ¢. atquod fic ex ad & dcin qua-
dratum , ajc eft 2quale cubo , ac igitur cu-
bus,aczqualiset i quod ficex ab & acin
quadratum be.Exemplum igitur dinifi. . in
k45 m 3 &9 My 45 & quadratumg
. My 45cltab My 14580 in ag-

gregatam totins & maioris partis , quodedt
% 45 p- 3 idem producic quod cubus & 45
m 3idel 3 233280 @ 432 », nam ex x
45iny 14580 m fic 810 M A quo detradto

378 prelinquitur 432 1. pari ratione B
14580 cft.18=. 3 45 quz ducenda eft per
3 igitur productum erit. 54™. B 45 igitur
ducendo 126 B 45 dutam per 72 p. quam
54 & fic fier rurfus 2 3 3280. Aliter & faci-
lius ac generalins deméftrarur i a b ficdiui-
fa in ¢ maior portio be & addatur db zqua-
lis ab.Igitur per quinquagefim otaus regu-
lidceftdivifa spsmin ¢ & eius portiomaior
eft bd quare proportiocd addb,vt db,ad,be,
fed eadé qua fuitdb, ad,bc,a d,ca seoquod
db eft xqualis ba igitur de. db. bc. ca. funt
quatuor quantitates continuz proportio-
nales per vndecimam quinti Elementorum
quate ex regulis capio6. huius quod fir ex
dc in quadratum ca eftzquale cubo bc.&
rurfus quod fit ex ac in quadratum cd zqua-
le exit cubo d b vel b a tatius.

Com fuerit numerus in duas partes di- 6 4
uifus , differentia_quadratorum parrium,
aqualis eft ductui differentiz partiom in nu-
merom-divifum.Exemplum capio §-diuifom
in 5 & 3 , differentia quadratarum harum
partium eft 16. & tantum fit ex $ numero
diuilo in 2.differentiam 5.4 ;3.

Si fuerit numerus in aliquot partes dini- 65

fus quadrata partivm nunquam poffuncag-
gregare plus quadrato aggregati , nec mi«
nus eadem parte quadrari afgrcgati, fecun-
dum quam aggregatum iplum dinifum eft
cxemplid 10.dividatur inquatuor partes. pu-
12 4.3.2.& 1.quadrata iundta , non poflunt
excedere 100 quadratum aggregati » nec
efle minora 1§ quarta parte 1 o0 quadratiag-
gregati , & ita fi divideretur in quinque
partes non poffunt efle minora 20 parte
quinta quadrati aggregati quod eft 100.

Si numerus in duas partesdividatur qua- 66
dratumtotius & differentiz partium quadra-
tis ambarum partium duplacfle necefle et
vt fi 10 dividatur in 7 & 3 quadratum 10
quodeft 10 cum 16| 10 j
quadrate 4 diffe-] 100
rentiz dupla funt|7e——w;
ad quadratum 7 ;& 4
quadratum 3 jun&ta 16

fimul & faciune 1. "

Sifuericnumerus| ' 67
per duo zqualia 49‘_8— ?
& - duo inzqualia]__S
divifus  propertio
aggregati maiofis 5
partis 8 medietatis | 7 3
adaggregatum me-
dicas &2 minogs 2 \s/g
partis , eft velm! “‘———

s . 49. 25.
dxﬂ':rennz. quadra- 12_ xé 9

torum maioris par-

tis & medictatis ad differentiam quadrato-
rum medietatis & minoris velut capio 10.
& divido per zqualia in 5., & per inwqualia
in7 & 3, dico quod propertio 12 aggregai

7 & sad 8 agpregatum § & 3 eft ve 24 dif-
ferentiz quadratorum 7 & § ad 16 differen-~
tiam quadratorum § & 3.

Cum fuerit numems crins quadrarum 68
dimidij fir equale ipfi numero vel duplum,
veleriplum , vel fexquialterum , tunc nul-
liug numesi mineris illo quadratum  dimidij
crit zquale illi numero vel duplum aut tri-

plum




plum aot fexqualiterum  ane maias exem-
plum quadraram dimidij 4 cft4 ;dico quod
nulligs numeri minoris- 4 quadiatum dimi.
dij poterit effe ‘zquale illi numero veluc
quadratom primum < eft 23:-quod 2f mi-
nus neceffario. quam 3 duplum ;- & ita
quadracum dimidij 6 quod - eft 9. eft fexqui-
alerum ad 6, dico quod nullius-numeri
minortis 6 quadramm  dimidij ‘petelt efle
maiys vel #quale fexquialtera eius numeri
velut quadratum dimidij 5 eft 63 , & hoc

eft minus fexquialtero ad ‘& 6ic de-aliis.
69 Ex hac & quinta: regula huios habstur
Corollaris. quod fi quisdicat inuenias duos numeros
qui tantum faciant ion@i quantum mulg-
plicati , & eorum aggregatum fit minos 4
dices quodergo eft iﬁpolbbilis,quiaﬂimidiﬁ
4in fe du@tum prodacit 4 ad vguein, igitur
ex hac régula dimidiam cninfliber nomeri
minoris 4 ;producic minus illo numero,(ed
quadratum dimidij cuioflibet numeri. Eft
maius produ&to partium indicem per quin-
tam regulam igxm:cxpambusuhl:numm
inuicem produdis:; fi numerus éft minor
4 producitur minas aggregato -, -igitur
non poteft produci- aggregammi quare ergo

eft impoffibilis. i

Si numerus in duas partes dividatur;qus-
drara ambarum pagtium , pariter ‘excepta
cxcedunt duplum produdti ynius.In alterum

70

&ta fuperent dup
min 1. chccsp'ngi '

Le aliis
pam:i'::: 7

meri & fecundi. 11

-ad 1o diaforem primum& -
ferentiz prouentaum ad

! : 1 ideo
tegula vna eft vt fic: commutatim- differen-

tiargm prouencuom ad primum & dinifo-
rum ad fecundumvel differentiarim progen-

tuam ad focundum proventum: & differes-
tiarum diniforum, 2d primum diuiforem.

Cum dixeris 4 numeri doGam in medie- 7¢
tatem producit cundem fiumerum dices igi-
tur talis numerus eft 1o maltiplicando de-
nominatores inuicem: 8¢ nurbetarores inni-
cem & disidendo prodaftum: denominato-
ram pes produdtum numeratorum: exem-
plom £ rimeri-dudtum in £ ciufdem pro-
ducic 345 , iplam numergm dices igicur
numerus et 14 qui progenic divifo 24
Pct I§. e TS

Ex hac & przcedente fequitar reguls, 73
quod cum diniferis numerum per aliqeam
partemh fuain p. aliquo. numero 5 ve: proue-
niatilla pars, aur diniferis.eoridem sumernm
pc:alinmnngz‘etnm,'vjr.fpzrrc:_é_' ua dinifo.
Tis, vt ptoucniat cadem, pars- digiforis ; wme
pars illaeft fefidounv-caiufdany 3+ vniverfa-
lis, quod fic fdmpta .5 agpregati ginidem
diuidendi ,'cam quadiatodimidij nameri dis
uiforis’ detra®a ab hac: 5 tiedistare dinif:
sis, Ecfic exemplom dixicquis

gk e 2




12

uilerimus 12, fecopdam partem primz di-
uifionis per 8 primam partem fecundz di-
uifionis exibit 14 25 proentus 18. ap-
gregat fecundarum pardum diuifi per eun-
dem 8 primam partem fecundz dinifionis.

5 . Com fuerit numerus in duas parces dini-
{us productum vnius earum in Regula al-
terius zquale eft ei quod fir detrahendo
eandem B & 1 totius & refidui quadratum
ducendo in eandem Regulam & fimilicer
ducendo candem  partém , cuius accepifti
Regulam in idem refiduum bis , & produéta
iungendo fimgl. Exemplum capio ¢ diuifo
in § & 4duce 5in 2 % 4 fitro, dico quad
detra@o 2 & 4ex 3 B 9 totins & fiv 1,quod
duco 2 B 4 in 1 quadratum 1 & fic 2 , de-
inde duco 4 parte cuius B accepifti in 1
refidunm bis & fir § quod additum ad »
facit 10, & poteft demonflran geome-
trice.

-¢ Cum diuiferis numerum in duas & doas
partes inzquales produdtum partium mino-
ris_differentiz excedit produdum partium
maioris diffetentiz , in eo quod quadrarum
mediz differentiz maiorisexcedit quadratum
mediz diffexentiz minoris , f{eu in producto
pattinm minoris differentiz detra@a ab
vuifque minore parte maioris differentiz.
Exemplum capio 10. & diuidoin7 & 3, &
item in 9 &'1, dico quod 21 produflum
7 in 3 excedit 9 produ@um ex 9 in 1 in
12, quod eft difierentia 16 quadradi 4 di-
midij 8 differentiz 9 & 1 A 4 quadraro 2 di-
midiz differentiz: 7 & 3. vel in eodem 124
«quia producitur.ex6in 2 , quzfiny partes
mineris differentie detra@a vnitate,qua eft

77  Si fuerit aliquis sumerns diuifusin duas
partes ex.quarum mutua diuifione produ-
catur pars maior [emper habebis , cam p.1

Pos p- 1 zqualia toc quadratis quotus. eft -

numerus i 1 , & fi proucniat ex mutua di-
uifione minor, pars habebis 1 cum p. 1,
quod p. 1 zqu:ll:f:ot zebus quorns eft nu-
merus diuifus m 1 , & femper extimatiorei
eft ipfa proportio partiii exemplum i digidas
10 in duzs. partes ex.quarum mutua diui-
fione. proueniat -ex mutma - dinifionc maior
pars labebis rcum p:x quoad: p.1 aqualia
tot rebus quotty et numerus dinifgs m 1,

Caput Primum.

enim 9 quadratum 3, idem verd erit i di- -

obfdeant impares , v

& femper extimatio rei eft ipla proportie
partium, Exemplum 6 dividas 10 in duas
partes.cx quirum mutua diuifione proueniat
maiot .pars tanc habebis 1 cam p. 1 pos p-r
zqualia 9 quoad . & fi velis yt. proueniat
miror pars-habebis 1 cum p.1 quoad p-1s
zqualia.g pos & extimatio rej eft proportio
impar partium & poteft demanitrari.

Si fuerit numeras in duos zquales & duos - <
inzquales dinifus proportio, differeptiz 12.
dicis minoris partis 3 radice medietatis ad
differentiam radicis medieratis 3 radice mi-
notis eft velur aggregati radicis ma-
foris partis & radicis medietatis ad aggre-
gatum radicis medietatis & radicis mi-
noris partis.Exemplum capio 338 qui diui-
datarin 169 & 169 per
zqualia & per inzqualia 338
in 289 & 49, dico 1.1:10(1;_8l 169
proportio 6 diEetentiz’lzl'79 %3 45;
13 radicis 169 & 7 ! 7° 13-
49 ad 4 di A 4 6
17 B 289 & 13 radicis 2
109 eft velut 30 aggregati 15 & 17 dua-
rum matorum radicum ad 20 aggregatum
duarum minorum idemin irtationalibus nu-
meris. Demonftrauimos enim hocgenerali-
ter in {ectmdonouz geometriz fuper nouam
propofitionem. ,

De. proprictasibus mumersrwm vt pen-

dentex7.8.¢ 9. Elementorum,

Impares numeri femper -nomerantur di- 79
ftantes A fe - in ferie imf:rium per tot in-
termedia quotus eft numeris , quo ipfi ab
vnitate diftant. . Exemplum 1.3.5.7.9.11.
13-15. 17.19. 21.23.25.27.29.31. 33.
dico igitur quod 3 fuperat vaitatem in 2
ideo numerabic 9 ducbus. intermiflis , &
deinde y5duobus aliis intermiffis,deinde 2 1
& § fuperat vnitatem in 4, ideo sumcrabit f
15 quator intermiffis & 25 aliis quatuor
numeris intermifis ,, qui funt 17.19.21.23. ‘
& 1ta 7 nunierabic fex intermiffis 21 & ita
de aliis. \

Eft astem proprium nomerorum qua- go
dratorum vt . in qualibet. proportione gm-
tinua ab vnitate i Emomns locas

: 4in::dopla tertius ab
VIIALE 1.2.4.8.16.32.64.;. ‘-




